[ kolokwium z Elementéw logiki i teorii mnogosci. Grupa A

1. Sprawdzié¢ prawdziwosé réwnosci:
a) AU(B-C)=[(AUB)-CJu(4An()
b) AUB=+C)=(AUB) = (AUCQC)

2. Wyznacz
a) U Ay oraz ﬂ Ay, gdy
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b) UAt oraz ﬂAt, gdy
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3. a) Zapisz za pomoca kwantyfikatoréw zdanie: x jest suma kwadratéw dwdch liczb naturalnych.
b) Korzystajac z funktoréw i kwantyfikatoréw zapisz zdanie: dla dowolnego m réwnanie 22 + ma — 2m? = 0.

4. Wyznacz argument, dziedzine i wykres funkcji zdaniowej
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1. Sprawdzi膰 prawdziwo艣膰 r贸wno艣ci:

   a) $A \cup (B - C) = [(A \cup B) - C] \cup (A \cap C)$

   b) $A \cup (B \div C) = (A \cup B) \div (A \cup C)$

2. Wyznacz

   a) $\displaystyle \bigcup_{t \in \mathbb{R}} A_t$ oraz
      $\displaystyle \bigcap_{t \in \mathbb{R}} A_t$, gdy

      $A_t = \{x \in \mathbb{R} : |x - 2| \leq t^2 - 6t + 11\}$

   b) $\displaystyle \bigcup_{t \in \mathbb{N}} A_t$ oraz
      $\displaystyle \bigcap_{t \in \mathbb{N}} A_t$, gdy

      $A_t = \left\{x \in \mathbb{R} : (-1)^n < x < 5 + (-1)^n + \frac{(-1)^{n+1}}{n}\right\}$

3. a) Zapisz za pomoc膮 kwantyfikator贸w zdanie: $x$ jest sum膮 kwadrat贸w dw贸ch
      liczb naturalnych.

   b) Korzystaj膮c z funktor贸w i kwantyfikator贸w zapisz zdanie: dla dowolnego $m$
      r贸wnanie $x^2 + mx - 2m^2 = 0$.

4. Wyznacz argument, dziedzin臋 i wykres funkcji zdaniowej

   $$
   \forall_{x \in \mathbb{R}}
   \left( -\frac{1}{5} x^2 + x - 5 < 0 \land
   qx^2 + \sqrt{4 - q}x + 1 > 0 \right)
   $$
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